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In folgenden sei C' = C/A.
Definition: Es seien D1, Dy Divisoren auf C'. Wir schreiben Dy > D5 falls Dy — Dy > 0 und
D1 S D2 falls D2 - D1 2 0.

Aufgabe 12. Es seien D;, Dy zwei Divisoren auf C. Zeigen Sie:
a) Es existiert ein Divisor min(Dj, Dy) € & so dass

1) min(Dl, DQ) S D1 und min(Dl,Dg) S DQ,
ii) Fir alle Divisoren D auf C mit D < D; und D < Dy gilt D < min(Dy, Ds).

b) Es existiert ein Divisor max(D1, D2) € & so dass

i) max (D1, D2) > Dy und max(D1, D2) > Ds,
ii) Fir alle Divisoren D auf C' mit D > D und D > Dy gilt D > max (D1, D3).

c) Z(D) ist ein endlich dimensionaler C-Vektorraum fiir jedes D 4.
d) Fir alle Dy, Dy € & gilt
dim .Z (D) 4+ dim .Z(D2) < dim .Z(min(Dy, D2)) + dim £ (max(D1, D2)).

Aufgabe 13. Zeigen Sie:

a) Fir alle fi, fo € )" (f1) = (f2) genau dann wenn ein ¢ € C* existiert, mit f; = cfo.

b) Firalle f1, fo € 3t (fi-f2) = (F)+(f2), (4) = (F)=(f2) und (fi+f2) = min((f1), (f2)).

c) Fir alle fi, fo € 2 falls (f1) — (f2) > 0, dann (f1) = (f2).

Aufgabe 14. Sei CP" der projektive Raum der Dimension n. Fiir a € {0,...,n} seien {, : U, —
C™ die affinen Koordinaten. Berechnen Sie die Koordinatenwechselfunktionen

Cao Gt (UaNU) = Ca(Ua N Uy)
und zeigen Sie, dass sie holomorph in allen Koordinaten sind.
Aufgabe 15. Zeigen Sie:

a) C", CP" und C/A sind komplexe Mannigfaltigkeiten.
b) CP! und C/A sind Riemannsche Flichen.

c¢) Jede komplexe Mannigfaltigkeit ist orientierbar.

Q)

Sind X und Y isomorphe komplexe Mannigfaltigkeiten, dann haben sie die gleiche Dimen-
sion.



