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Aufgabe 43 (Verallgemeinerung des 4. Liouvilleschen Satzes). Es sei T' eine Thetafunktion der
ai b
az by
und 7 # 0. Zeigen Sie: in C/A gilt

Charakteristik bzgl. eines Gitters A C C wie in Definition 1.1.1 b) mit Basis (w1, ws)

1 1 1
Z Vp(T) P = 7.(—00152 + waby — fagw% + falwz).
peC/A 211 2 2

Aufgabe 44. Seien Y, : $H x C — C, mit a,b € {0,1}, die Jacobi-Theta-Funktionen aus
Definition 4.2.2. Zeigen Sie:

a) Fiir k € N gilt: (900(27,0))* = >F_o Qr(N)g", wobei

b) Fiir alle 7 € $ und z € C gilt:

Yoo(7, 2 +w2) = Yoo(7,2),  Yo1(7, 2 +w2) = Jo1(7, 2),
1910(T,Z —I—WQ) = —1910(T, Z), 1911(7',2’ —|-(,U2) = —1911(7',2:).

c) Fur alle 7 € $ und z € C gilt:

1910(7',2’ +LU2/2) = 1911(7', 2), 1900(7',2’ +LU2/2) = 19()1(7', Z),

1901(7‘,2 +w1/2) = —iq_éy_%ﬁn(ﬂ Z), 1900(7’,2 +w1/2) = q_éy_%ﬂlo(ﬂ Z)
d) Fiir alle 7 € $ und z € C gilt:

011(7', 2)21901 (T, 0)2 + 1910(7‘, 2)21900( y )2 — 6‘00(7’, 2)27910(7', 0)2
1911(7’, 2)2’1910(7', 0)2 + 1900(’7', 2)21901 (’7’, 0)2 — 1901 (7’, 2)21900(7', 0)2
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0
0.

e) Fiir alle 7 € $ und z € C gilt:

Yoo (T, —2) = Yoo(T, 2), P10(7T, —2) = P10(7, 2),
Yo1(1, —2) = Jo1(7, 2), O1(71,—2) = =V1(T, 2).



