Referaty

UDK 517.54

O mnoßestve znaqeniæ sistemy {f(z_1), f(z_2), f(z_3)} v klasse tipiqno vewestvennyh funkciæ. Goluzina E. G. — V kn.: AnalitiqeskaØ teoriØ qisel i teoriØ funkciæ. 19. (Zap. nauqn. semin. POMI, t. 302), SPb., 2003, s. 5–17.

IssleduetsØ mnoßestvo D znaqeniæ ukazannoæ v zaglavii sistemy, gde z_1, z_2, z_3 – l¸bye razliqnye fiksirovannye toqki kruga U = {z : |z| < 1}, v klasse T funkciæ f(z) = z + a_2z^2 +

. . . , regulØrnyh v kruge U i udovletvorØ¸wih v nem uslovi¸ Im f(z) · Im z > 0 pri Im z ≠ 0. Dana algebraiqeskaØ harakteristika mnoßestva D. V kaqestve sledstviØ naædeno mnoßestvo znaqeniæ f(z_3) pri zadannyh f(z_1) i f(z_2). Bibl. – 7 nazv.

UDK 517.54

Konformnye otobraßeniØ i neravenstva dlØ algebraiqeskih polinomov. II. Dubinin V. N. — V kn.: AnalitiqeskaØ teoriØ qisel i teoriØ funkciæ. 19. (Zap. nauqn. semin. POMI, t. 302), SPb., 2003, s. 18–37.

Rabota dopolnØet stat~¸ s takim ße nazvaniem, opublikovannu¸ v ßurnale “Algebra i analiz”, t. 13, vyp. 5 (2001). DokazyvaetsØ analog graniqnoæ lemmy Xvarca dlØ neodnolistnyh regulØrnyh otobraßeniæ podmnoßestv ediniqnogo kruga na krug. S pomow~¸ fftogo rezul~tata poluqeny nekotorye utoqneniØ neravenstv bernxteænovskogo tipa dlØ algebraiqeskih polinomov. ObsußdaetsØ obobwennaØ zadaqa Mendeleeva. Dokazyva¸tsØ dvustoronnie ocenki modulØ proizvodnoæ polinoma s kritiqeskimi toqkami na otrezke. PrivodØtsØ nekotorye ocenki kofffficientov polinomov s ograniqeniØmi na otrezke libo okrußnosti. Bibl. – 16 nazv.

UDK 517.54

Obobwennye kondensatory i asimptotika ih œmkosteæ pri vyroßdenii nekotoryh plastin. Dubinin V. N. — V kn.: AnalitiqeskaØ teoriØ qisel i teoriØ funkciæ. 19. (Zap. nauqn. semin. POMI, t. 302), SPb., 2003, s. 38–51.

V zametke privodØtsØ prosteæxie svoæstva konformnoæ œmkosti obobwennyh kondensatorov, sosredotoqennyh na oblastØh 198

sfery Rimana. VyvoditsØ asimptotiqeskaØ formula dlØ œmkosti obobwennogo kondensatora pri stØgivanii nekotoryh iz ego plastin v toqki. Bibl. – 19 nazv.

UDK 517.54

Metod ffkstremal~noæ metriki v zadaqah o maksimume proizvedeniØ stepeneæ konformnyh radiusov nenalega¸wih oblasteæ pri naliqii svobodnyh parametrov. Kuz~mina G. V. — V kn.: AnalitiqeskaØ teoriØ qisel i teoriØ funkciæ. 19. (Zap. nauqn. semin. POMI, t. 302), SPb., 2003, s. 52–67.

IzlagaetsØ ffkstremal~no-metriqeskiæ podhod k zadaqam ob ffkstremal~nom razbienii z-sfery, ukazannym v zaglavii. Predlagaemyæ podhod osnovyvaetsØ na konstruirovanii dopustimoæ metriki problemy modulØ, ffkvivalentnoæ issleduemoæ zadaqe, iz ffkstremal~nyh metrik bolee prostyh problem modulØ, rassmatrivaemyh v sootvetstvu¸wih oblastØh na z-sfere. V kaqestve priloßeniæ rexa¸tsØ konkretnye zadaqi o maksimume proizvedeniØ stepeneæ konformnyh radiusov R(D_k, a_k) v semeæstvah nenalega¸wih odnosvØznyh oblasteæ D_k, a_k ∈ D_k, gde toqki a_k izmenØ¸tsØ, podqinØØs~ opredelennym usloviØm. Bibl. – 7 nazv.

UDK 511

Predstavlenie binarnyh kvadratiqnyh form kvaternarnoæ formoæ. Kuranova N. ı. — V kn.: AnalitiqeskaØ teoriØ qisel i teoriØ funkciæ. 19. (Zap. nauqn. semin. POMI, t. 302), SPb., 2003, s. 68–80.

Osnovnoæ cel~¸ dannoæ raboty ØvlØetsØ poluqenie formul dlØ nahoßdeniØ qisla predstavleniæ r(A; Q) formy A s neqetnoæ beskvadratnoæ stupen~¸ formoæ Q, zadannoæ ediniqnoæ matriceæ porØdka 4. Tem samym izuqaetØ ranee ne rassmotrennyæ sluqaæ, kogda raznost~ razmernosteæ n − m qetnaØ (qetnaØ korazmernost~). Bibl. – 8 nazv.

UDK 519.21

Samopodobie nekotoryh posledovatel~nosteæ toqek na okrußnosti. Manuælov N. N. — V kn.: AnalitiqeskaØ teoriØ qisel i teoriØ funkciæ. 19. (Zap. nauqn. semin. POMI, t. 302), SPb., 2003, s. 81–95.

Dokazany svoæstva samopodobiØ i periodiqnosti dlØ proizvodnyh d^mO_0 posledovatel~nosteæ O_0, poluqa¸wihsØ sdvigom ediniqnoæ okrußnosti na dugu τ_2 = 1 + √ 2 = [(2)]. Bibl. – 5 nazv.

UDK 517.43 + 519.4

O summah Klostermana s harakterami. Proskurin N. V. — V kn.: AnalitiqeskaØ teoriØ qisel i teoriØ funkciæ. 19. (Zap. nauqn. semin. POMI, t. 302), SPb., 2003, s. 96–106.

DlØ summ Klostermana s harakterami nad koneqnym polem vyvedeny formuly sloßeniØ tipa svertok. Kak sledstvie, obnarußeny sootnoxeniØ ortogonal~nosti meßdu vektorami Klostermana i vektorami Sal~e. Bibl. – 4 nazv.

UDK 517.43 + 519.4

Ob obwih summah Klostermana. Proskurin N. V. — V kn.: AnalitiqeskaØ teoriØ qisel i teoriØ funkciæ. 19. (Zap. nauqn. semin. POMI, t. 302), SPb., 2003, s. 107–134.

V rabote vyvedena formula summirovaniØ dlØ obwih summ Klostermana, obobwa¸waØ izvestnu¸ formulu N. V. Kuznecova. Bibl. – 22 nazv.

UDK 511.466 + 517.863

O raspredelenii znaqeniæ L(1, f). Fomenko O. M. — V kn.: AnalitiqeskaØ teoriØ qisel i teoriØ funkciæ. 19. (Zap. nauqn. semin. POMI, t. 302), SPb., 2003, s. 135–148.

Pust~ S_k(N )^+ – mnoßestvo novyh form vesa k i urovnØ N , prinadleßawih prostranstvu S_k(Γ_0(N )) (prostranstvo vseh Γ_0(N )- paraboliqeskih form vesa k), L(s, f), f ∈ S_k(N )^+, – L-funkciØ Gekke formy f. DokazyvaetsØ, qto pri celom m ¿ 1, k = 2 i N = p → ∞ ∑ f∈S2 (N)+ L^m(1, f) = 1 12 B_mN + O(N^{1−α}), gde B_m – konstanta, opredelØemaØ v rabote, α = α(m) > 0 – nekotoraØ konstanta. Ots¸da sleduet naliqie funkcii raspredeleniØ u posledovatel~nosti {L(1, f), f ∈ S_2(N )^+}, N = p → ∞,

priqem naæden Øvnyæ vid sootvetstvu¸weæ harakteristiqeskoæ funkcii. Bibl. – 11 nazvaniæ.

UDK 511.466+517.863

Povedenie avtomorfnyh L-funkciæ v toqkah s = 1 i s =^1_2 . Fomenko O. M. — V kn.: AnalitiqeskaØ teoriØ qisel i teoriØ funkciæ. 19. (Zap. nauqn. semin. POMI, t. 302), SPb., 2003, s. 149–167.

Pust~ S_k(N )^+ – mnoßestvo primitivnyh paraboliqeskih form vesa k i urovnØ N , prinadleßawih prostranstvu S_k(Γ_0(N )) (prostranstvo vseh Γ_0(N )-paraboliqeskih form vesa k i urovnØ N ), L(s, sym^2 f) – simmetriqeskiæ kvadrat L-funkcii Gekke

L(s, f), f ∈ S_k(N )^+. DokazyvaetsØ: 1) pri celom m ¿ 1, k = 2 i N = p → ∞ ∑ f∈S2 (N)+ L^m(1, sym^2 f) = 1 2π^2 ζ^{m+1}(2)B_{m+1} N + O(N^{1−α}),

gde B_m – konstanta, opredelØemaØ v rabote, α = α(m) > 0 – nekotoraØ konstanta.

Ots¸da sleduet naliqie funkcii raspredeleniØ u posledovatel~nosti {L(1, sym^2 f), f ∈ S_2(N )^+}, N = p → ∞, priqem naæden Øvnyæ vid sootvetstvu¸weæ harakteristiqeskoæ funkcii.

2) DlØ f ∈ S_k(1)^+, k ¿ 12, pust~

ω_f =

Γ(k − 1) (4π)^{k−1}⟨f, f⟩ , gde ⟨f, f⟩ – skalØrnoe proizvedenie Petersona v prostranstve

S_k(Γ_0(1)). Dokazano, qto pri k → ∞ ∑ f∈Sk(1)+ ω_f L ( 1 2 , sym^2 f ) = log k + 3 2 γ + O ( 1 √ k ) , gde γ – konstanta �ælera.

3) Pust~ f ∈ S_k(1)^+, g ∈ S_l(1)^+, k ¿ 12, l ¿ 12, L(s, f ⊗ g) – L-funkciØ Rankina–Sel~berga. Dokazano, qto pri k → ∞ ∑ f∈Sk(1)+ ω_f L ( 1 2 , f ⊗ g ) = log k + 2γ + O ( 1 k ) .

Ots¸da i iz rezul~tata Sarnaka (2001) sleduet, qto pri

K^{151/165} 6 M 6 K^{1−ε}

spravedlivo neravenstvo ∑ K−M6k6K+M ∑ f∈Sk(1)+,L( 12 ,f⊗g)≠0 1 ≫ (KM )^{1−ε0} dlØ l¸bogo ε^′ > ε > 0. Bibl. – 17 nazv.

UDK 511.466 + 517.863 Raspredelenie celyh toqek na giperboloidah. Fomenko O. M. — V kn.: AnalitiqeskaØ teoriØ qisel i teoriØ funkciæ. 19. (Zap. nauqn. semin. POMI, t. 302), SPb., 2003, s. 168–177.

Rassmotrim Ω_0 – oblast~ na giperboloide 1 = b^2 + ac, zadavaemu¸ usloviØmi

0 < L_1 6 a 6 L_2 < 1, 0 < t_1 6 b a 6 t2 < 1. Pust~ r(n, Ω_0) – qislo celyh toqek (a, b, c) na giperboloide n =

b^2 + ac (celoe n > 0) takih, qto (a, b, c)/ √ n ∈ Ω_0. E. P. Golubeva

[Mat. sb. 123, No. 4 (1984), 510–533] dokazala, qto pri n = P^2 (P – prostoe qislo)

r(P^2, Ω_0) = C(t_2 − t_1)(L_2 − L_1)P log P + BP + O(P log^{−γ} P ), (1)

gde C, B, γ – konstanty, priqem C > 0, 0 < γ 6 1, P → ∞. Rassmotrim analogiqnu¸ zadaqu s dopolnitel~nym usloviem a = p (prostoe qislo). Vvedem oboznaqenie

r(P^2, Ω_0)_{pr} = ∑ L1P 6p6L2P P 2=b2+pc ∑ t16b/P 6t2^{1.} Dokazana teorema: pust~ ε – l¸boe. Togda pri P > P (ε) (K − Δ − ε) P log P 6 r(P^2, Ω_0)_{pr} 6 (K + Δ + ε) P log P , gde K = 2(t_2 − t_1)(L_2 − L_1), Δ = L^2 · 2π 3 .

Sledstvie: pri (t_2 − t_1)(L_2 − L_1) > L^2 ·^π_3

r(P^2, Ω_0)_{pr} ≍ P log P (P → ∞). ObsußdaetsØ takße vozmoßnost~ poluqeniØ asimptotiki (1) s pomow~¸ ocenok summy tipa summy summ Sal~e. Bibl. – 10 nazv.

UDK 539.12

Polinomial~nye priblißeniØ na zamknutyh podmnoßestvah fflliptiqeskih krivyh. Haustov A. V., Xirokov N. A. — V kn.: AnalitiqeskaØ teoriØ qisel i teoriØ funkciæ. 19. (Zap. nauqn. semin. POMI, t. 302), SPb., 2003, s. 178–187.

Na podmnoßestvah G ⊂ E = {(ζ, ω) ∈ C^2 : ω^2 = 4ζ^3−g_2ζ−g_3} kompleksnyh fflliptiqeskih krivyh rassmatrivaetsØ klass H^α(G) funkciæ f, analitiqeskih vo vnutrennosti G otnositel~no E i udovletvorØ¸wih v G uslovi¸ Gel~dera porØdka α, 0 < α < 1:

|f(ζ_1) − f(ζ_2)| 6 c|ζ_1 − ζ_2|^α

pri l¸byh ζ_1, ζ_2 ∈ G. StroitsØ semeæstvo vesov {δ_{1/n}(ζ, ω)}_{n∈}Ni dokazyvaetsØ prØmaØ teorema priblißeniØ, utverßda¸waØ, qto dlØ proizvol~noæ funkcii f ∈ H^α(G) naædetsØ semeæstvo polinomov P_n(ζ, ω) stepeni 6 const ·n takih, qto | |f(ζ, ω) − P_n(ζ, ω)| 6 c_{f,G}δ^α_{1/n}(ζ, ω) pri (ζ, ω) ∈ ∂G. Bibl. – 4 nazv.

UDK 519.21

Qislo slov zadannoæ dliny v ploskih kristallografiqeskih gruppah. Xutov A. V. — V kn.: AnalitiqeskaØ teoriØ qisel i teoriØ funkciæ. 19. (Zap. nauqn. semin. POMI, t. 302), SPb., 2003, s. 188–197.

V rabote vyØvlena svØz~ meßdu slovami v gruppah i processom rosta sootvetstvu¸wih grafov. S ee pomow~¸ poluqeny toqnye formuly dlØ qisla slov zadannoæ dliny dlØ vseh 17 ploskih kristallografiqeskih grupp. Odnovremenno dokazana gipoteza Sloffna dlØ grafov fftih grupp. Bibl. – 7 nazv.