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Bemerkungen zu einer Aufgabe eines mathematischen Wettbewerbs.

Remarks on an exercise of a mathematical competition. (In Hungarian. RU,
German summary)

Mat. Lapok 10, 39-48 (1959). [0025-519X]

Fiir eine endliche nichtleere Menge M natiirlicher Zahlen p,, mit m = max pu,
und fiir eine natiirliche Zahl k& < m werde mit A(M, k) die Aussage bezeichnet,
daf es in jeder Menge 9t von m aufeinanderfolgenden natiirlichen Zahlen k
verschiedene Elemente gibt, deren Produkt durch das Produkt der Elemente
von M teilbar ist. Z.B. ist A(M,m) fir M = {1,...,m} bekanntlich richtig.
Die Aufgabe 6 des ”"M. Schweitzer mathematischen Wettbewerbes” im Jahr
1954 war, ob A(M, M) fiir M = 2 und 3 richtig ist (M = Kardinalzahl von
M). Im ersten Fall ist die Antwort bejahend, im zweiten verneinend, wie das
Beispiel M = {7-11,7-13,11 - 13}, M = {5935, ...,6077} zeigt. Die Verff.
beweisen: Fir M = {a,b,c} (a < b < ¢) mit (a,b,c) =1 ist A(M,3) dann und
nur dann falsch, wenn a = uv, b = uw, ¢ = vw, w < 2u (u, v, w Primzahlen),
dagegen gilt A(m,4) sogar ohne die Annahme (a,b,c) = 1. Man definiere die
Aussage A\(M, k) fir A > 1 mit der Anderung, daf fiir 9 die Menge der
natiirlichen Zahlen in jedem Intervall von der Lange Am zugelassen wird. Fiir
alle M = {a,b,c}(a < b < c) gilt dann Ay(M,3) genau nur fiir A > /2.

Es wird noch folgendes Problem gestellt: Wann ist die offenbar existierende kle-
inste positive Zahl f(n) (n = 2,3,...) so beschaffen, daf fiir beliebige natiirliche
Zahlen a; < --- < a,, jede Menge von mindestens f(n)a,, aufeinanderfolgenden
ganzen Zahlen eine Untermenge von der Form {cyay, ..., ¢pa, } enthélt (cq, ..., ¢,
ganz). Es wird c(logn)® < f(n) < ¢\/n gezeigt (¢, ¢, a passende positive Kon-
stanten).
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